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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2015 
الشعبة: تقني رياضي 
اختبار في مادة: الرياضيات 0 ظ المدة: 04 سا و30 د 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الا 
التمرين الأو ل: (04 نقاط) 


كتير افي المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( 0:/,7)» النقطتين 4 و 8 اللتين لاحقتيهما على 
الترتيب و2 و و2 حيث: وص 2 و SFE‏ و 


1) أ) اكتب ر 2,٠‏ على الشكل الأسي 
ب) 7# عدد طبيعي ۰ عيّن قيم 7 بحيث يكون العدد | تتا 


م 2 
کا ذا عدد مركي ہے تام 2 ؛ احسب طويلة العدد 2 وعمدة له ؛ ثم اكتب س على الشكل الجبري. 
) 7 24 
)ان وو و sin‏ . ۰ 
سنتيع وڪ EEE‏ . 
I‏ 


2) أ) احسب اللاحقة ى2 للنقطة © صورة النقطة 8. بالدوران الذي مركز ) ۸ وزاويته > . وامنتنتج: طيبع 
المثلث 48٣‏ . 
ب) احسب ر2 لاحقة النقطة. 2 مرجع الجملة “((1(,)81(,)651-:4)): 3 بين أن 4850 مر 


التمرين الثاني: (05 نقاط) 


الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( /, ز EF‏ 0:1( . نعتبر النقط [1:2:2) 4 (2:0:2) 8 (23:7-) C‏ 


6 + 2ح بر 
والمستوي (©) المعرف بالتمثيل الوسيطي: 1-36-7- 2 نز @ و #وسيطان حقيفيان. 
0-د دج 


1) أ) بين أ ن النقط 4 ٠‏ 8 و ٤‏ تعين مستويا. 
ب) تحقق أن الشعاع (7:)2:1:1 ناظمي للمستوي (ABC)‏ ' ثم اكتب معادلة ديكارتية له . 
22 أ) عيّن معادلة ديكارتية للمستوي (9) . ثم بيّن أنّ المستويين (9) و (.480) متعامدان . 


x = 5+ 4t 
| - 4 - 7/:)6 ب) بقن أن تقاطع (9)و ( 48€) هو المستقيم (4) ذو التمثيل الوسيطي: (1ج‎ 
=4 


3) ) عيّن إحدائيات النقطة ۸1 مرجح الجملة ((1-: ©),(1)/4:1(,)8:1 . 


ی چ ن س 
صفحة 1 من 4 


ب) احسب المسافة بين النقطة 72 والمستقيم (۸). 
4) لتكن ('9) مجموعة النقط 14 من الفضاء بحيث: 0 = :1 [ 118-116 + 1⁄4( (: هو شعاع توجيه (۸)). 
أ) بين أن المجموعة ('7) هي مستو يطلب تعيين عناصره المميزة» ثم استنتج معادلة ديكارتية له. 
ب) بين أن المستويات الثلاثة (9): ( 480) و ("9) تتقاطع في نقطة واحدة » ثم عيّن إحداثيات £ ٠‏ 
ج) احسب بطريقة ثانية المسافة بين النقطة 7١‏ والمستقيم (4) ٠‏ 
التمرين الثالث: (03.5 نقطة) 
1) أ) عيّن » حسب قيم العدد الطبيعي م » باقي القسمة الإقليدية للعدد ان 13 
ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد ه_ 20142037 + 421382015 على 13 ٠‏ 
2 أ) بين أنه من اکل كل جتنا لضي ين[ 13] "6(8 «5)* 203و ”64 × (1 + 57) . 
ب) عيّنَ مجموعة قيم العدد الطبيعي 7 حتى یگون: [13] 0 = 5“ 647 x‏ (1 + 57) . 
التمرين الرايع: (07.5 نقطة ( 
1( م الدالة المعرّفة على المجال ]60+:2-[ بما يلي : (2+ع)ها2 - 2+ ")2+ ١ (x)= (x‏ 
1) احسب (×)۸ صلل lim A(x) ١‏ 
2 ادرس اتجاه تغير الدالة ب » ثهَ شكل جدول تغيّراتها . 
3) استنتج أنه من أجل کل × من h(x)>0.« |-2;+o[‏ . 


f (I‏ الدالة المعرّفة على المجال ]0+ ;2-| بما يلي : (2+*) ما 


FSR 
55 
.)1©77: المقحنی الممثل للدالة ۶ قي المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس | آر, 7) (وحدة الطول‎ (€, ( 
. lim وفسّر النتيجة هندسيا » ثم احسب (عد) كر‎ lim f(x) احسب‎ )1 
i ظ َ ظ‎ 
/")( = بين أنه من أجل کل بد من المجال ھب [: للش‎ )| 6 
)+2( 
. ب) ادرس تجاه عون الدالة: ر على المَجال |[م+:2-][ » ثم شكّل جدول تغيّراتها‎ 
+ 586 أ) بيّن أنّ المستقيم (4) ذا المعادلة:1+ × = ر قارب مائل المقنقى ( 6 ] يجوار‎ /3 
٠ )4( ب) ادرس وة اميتي (2©) بالنسبة إلى المستفيع.‎ 
اثبت أنّ المنحنى ( ,0)) يقبل نقطة انعطاف 4 يطلب تعيين إحداثييها.‎ (i (4 
: )©( ب) ارسم المستقيمين النقارسة والعتطى‎ 
ج( احسب بالسنتيمتر المربع » مساحة الحيز المحدد بالمنحنى ( ,0)) والمستقيمات‎ 
. التي معادلاتها: 0 = بر > 1-< وا=×‎ 


1) ج الدالة المعرّفة على المجال ]00+:2-[ ب: |(2+ 1n)‏ 3 


8 (x)= |x +1|+ 


AX 


ب 2214 ڪڪ 


1 خضت (1-)ع-(+*)ع ê‏ ف lim 8)×)-g8(-1)‏ ؛ ماذا تستنتج بالنسبة إلى ع؟ 
3224-1 [- و × ]+ x‏ زی 


2) أعط تفسيرا هندسيا لهذه النتيجة. 
3) انطلاقا من المنحنى ( ,"0) ارسم المنحى 


ا الممثل للدالة ج في نفس المعلم السابق. 
صفحة 2 من 4 


] 20 6م88 2 22 1 


الموضوع الثاني 
التمر ين الأول: )04 نقاط) 
في الفضاء المنسوب ا المعلم المتعامد والمتجانس (o: Ê)‏ نعتير النقطتين }1 ٠ 4(2; E‏ (2-:8)1:2 


x=] 
ر‎ =1-۴ ;)٤ ®( و (2)المستقيم الذي تمثيله الوسيطي:‎ 
عب عدج‎ 6 


1 اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4 )الذي يشمل النقطة 4 و (2-;1:2)⁄ شعاع توجيه له . 
ب) عيّن إحداثيات اللقطة © نقطة تقاطع المستقيمين (7) و (4) . 
2 (©)المستوي المعيّن بالمستقيمين (2) و (۸) . 
بيّن أن (1-:2-:7)2 شعاع ناظمي للمستوي (۶)؛ ثم استنتج معادلة ديكارتية له . 
(a‏ أ) اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (2) الذي يشمل النقطة 8 ويعامد المستقيم (4). 7 
ب) عيّن إحداثيات النقطة £ المسقط العمودي للنقطة 8 على المستقيم [(4). 
جا اصب الستافة سن النقطة: 8ر والمستقهم (2): 
د) احسب مساحة المثلث )بلط . 
التمرين الثاني: (05 نقاط) 
1) حل في © مجموعة الأعداد المركبة» المعادلة ذات المجهول 2 التالية: (0...)1 = 4 + 4)515©(2 - 
حيث 6“وسيط حقیقی . 


حح 


2 من أجل - 6 رمق إلى سن التعائقة ‏ (1) د وو و اکب ل ا س چ ری می 
3) تعتبر في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس («,»;0) النقط 4 8 و0 التي لاحقاتها على 

الترتيب: 1+ 3ہ = ,2 ET ee‏ 2 
/) اكتب العدد المركب 4ك على الشكل الجبري» ثمّ على الشكل الأسي. واستنتج طبيعة المثلث 48٤‏ . 


برك و2 
ب) استنتج أن النقطة “)€ هي صورة النقطة 8 بالتشابه المباشر © الذي مركزه 4 ويطلب تعيين نسبته وزاوية له. 
ب عيّن لاحقه النقطة (/ صورة النقطة 8 بالانسحاب † الذي شعاعه 4٣‏ » ثمّ حدّد طبيعة الرباعي 48٣‏ . 


4 أ) عيّن (,1) مجموعة النقط 14 ذات اللاحقة2 حيث: - - تخيلى ضرف مغ ,2 2. 
2 
ع سد 


ب) عيّن (:1) مجموعة النقط 14 ذات اللاحقة2 حيث: 2-- حقيقيا مع و2 + 2. 
8 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
نعتبر المتتالية ( (u,‏ المعرفة بحدها الأول 0 = را ومن أجل كل غدد طبيعي ۸ : 16+ ,614 /ہ = بيرلا 


n+] 


 )1‏ الالة المعرفة على المجال امهب مدو | بما يلى: 6 + «6/. = ()8 و )٤(‏ تمثيلها البياني في المستوي 
المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس و (۸) المستقيم ذو معادلة × = رر (أنظر الشكل في الصفحة الموالية). 


صفحة 3 من 4 


vv السسسسبب‎ | 


CHI | ا مط‎ BAL 


لكا 
5 ت ج چ س 


أ) أعد رسم الشكل المقابل على ورقة الإجابة ثم مكل 
على حامل محور الفواصل الحدود o‏ * إلاء ولا و بلا 
(دون حسابها وموضحا خطوط الإنشاء). 
ب) ضع تخمينا حول اتجاه تغيّر ( ,#) وتقاربها. 
2 أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸ : 
8> ب > 0. 
ب) بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸: 
(#خيمالي»-ة) _ 
يلاع 16+ ينول "` 
ج) استتتع جاتن (,/). 


3) أ)جين ند هن ليل كل عدد طبيعي ۸ : (,-2)8> =€( . 


n+] 


ټ) بین أنه من أجل كل عدد طبيعي ۸ : )5(3 ,«-0<8 › ثم استنتج ,ك lim‏ : 
التمرين الرايع: (07 نقاط ) 
1( ع الدالة المعرّفة على 18 بما يلي: 2 - *2(2 + +) - ( +«) ع . 
1) احسب :(×)ع صنل و (×)ع سنا . 
2) ادرس اتجاه تغيّر الدالة ع > نم شكل جدول تغيراتها . 
3) احسب (0) م » ثم استنتج إشارة (×) ع . 
 )1‏ الدالة المعرّفة على كل يما يلي: “1(6+ ×)-3+ :2 2( ) ۶ . 
)€( المنحنى الممثل للدالة ۶ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ٠ (Oi)‏ 
1) بيّن أن :=( ×) “سنا »ثم احسب ( ٭) lim f‏ . 
۵ ق اتسن آل کن عدد حقيقي × »› ')×(=-g)×(‏ ۶ . 
ب) استنتج إشارة (*)' / > ثم شكل جدول تغيرات الدالة ۶ . 
ج) بيّن أنّ المستقيم (4) ذا المعادلة 3 +2 > ر مستقيم مقارب مائل للمنحنى (,©) عند م- 
ثم ادرس وضعية ( )٤,‏ بالنسبة إلى المستقيم (۸). 
0 أ المعادلة 0=( ×) / تقبل حلين © و ترحيث: 0,93 > به > 0,92 و 1,55- > 8 > 1,56- . 
ب) ام المستقم (4) والمتحنى (,6) على المجال | 3 :ما 
4( ً( بين أن الدالة: +ع جم × هي دالة أصلية للدالة *1(6+ ×) جا .على E‏ 
ب) احسب 4 مساحة الحيز المستوي المحدّد بالمنحنى ( م ©) والمستقيم (4) والمستقيمين اللذين معادلتيهما: 


2-0 ه مع عد( حي » هي القيمة المعرفة في السؤال 3) أ) ). 
ج) جد حصرا للعدد م . 


صفحة 4 من 4 


الإجابة الدموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 
اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي المدة: 04 ساعات ونصف 


8 0 العلامة 
(الموضوع الآول) عناصر الإجابه : حك 
ل ل مم٠‏ | جرا هجوج 


التمرين الأول: (04 نقاط) 


E a‏ نقاط 


لدوون و د د وزو 0,5 


0,25 4 المتلث 486 امتساوي 0 وقائم في‎ ١ 
ب ۔ 57 + 1[ كل هم نه‎ 
` 48€ ق أضلاع و‎ ABDC وبالتالي‎ CD= ت 5 7 ومنه 8م‎ 5 
. متساوي الساقين وقائم في 4 إذأ فهو مربع‎ 
التمرين الثاني: (05 نقاط)‎ 


E‏ 0-98 د 


0,25 2 


AB(1 1-2; :0)X 4C(- 3;15) ٠ 4‏ ومنه النقط 4 و 8 و و € تعين مسئوياء e‏ 0,5 


ب - 0 = r. AB‏ 0 = ۸.4€ ومنه (۸)2:1:1 ناظمي للمستوي (48€)._ 0,5 
| معادلة( 48€) هي: 0 =6 -2+ برخ 2. 0,25 
2. أ ٠‏ معادلة المستوي (9) هي:32-1-0- e‏ 0,5 


.(4BC)s ,)0( |‏ متعامدان لان ۸ حيث )3 :11( > ومنه 0= 7 n.n‏ ا 0,25 
یھ د کن 
بب بالتعويض ن جد (4(>)9) و(4(>)480) ________ 05٠‏ | نقطة 


0,5 d(H:;(۸A))= a(H: 0) ب ر‎ 


A OP MI -0 تكافئ‎ )114 +118 - -MC )u = ۰ 


المستوي الذي يشمل النقطة 71 و » شعاع ناظمي له ٠‏ 
CF‏ هي 30=0- z2‏ د -4%. 0,25 


تابع للإجابة النموذجية .لوضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 


اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي المدة: 04 ساعات ونصف 


تابع للموضوع الأول عناصر الإجابة 


ب - |2( - 4)09( - )90)48 وس م( 20 


Hi lÎ 
1211 


d(H;(4))= EH NL ج۔‎ 
التمرين : (03,5 نقطة)‎ 


الكل 611 [13] “28 85 مع [0:1:2:3)ع .a‏ 
ب [3]13- 5-1 ×3 = 3- 2014 + 422138205 ومنه الباقي ١11‏ 
1 5 ع — ”108+ (5n‏ د 203و "هم x‏ )1 + 57( 
أي [5]13 × ”*8 + ”1(83 + x 64” - 5” = (5n‏ )1+ 57( 
ومنه [13] ”6(8 + 5) = ”5 - "64 +1)x‏ 57( 
ب - [0]13 = 5+6 لأن ”8 أولي مع 13 إذا [4]13 = neNg n=‏ 
التعرين رای 075 
+o .1‏ >)» 0 صل ؛ + lim n h(x‏ 


امن الو كل سدم ا كك 07 


الدالة,/ متناقصة تماما على [1- 2 تماما على ][صد: 1 ا 00 
| جدو ل اتغيرا ات الدالة 7 ٠‏ 
3 لکل × من |+;2-[ ۸)×(<3 ومنه ۸)×(<0 . 

A ا‎ E 1 0 

1 ا 0 5 0 0 

lim f 8 (=+ 


20 


2 لكل دمن المجال ا قلس 


- الدالة u‏ و زايدة تماما على المجال | + ; ;2 00 


جدول تغيرات الدالة 7 


×+ 


ب- )C,(‏ تحت (4) على [1-:2-[ ؟(,©) فرق (4) على ]صديا-] 


-- TTT 9 21 28-813 8 =1]13[ ا‎ 


0.1.3 =0 ا)2 ((۶] lim‏ و ه (ه) المستقيم المقارب المائل لل, (. 0 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 


اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي المدة: 04 ساعات ونصف 


1 (2+2)صا4 +6- 


4. أ«لكل × من المجال ]م-+:2- 
)2 


= 


| (*)”/ تنعدم عند 2- ون ارا 


ال .(C a‏ 
ب -رسم المستقيمين المقاربين والمنحنى (,©) . : 
کد دا2( - 0 3 مر '1-. 


x+]‏ [- جک ر E‏ 1- جب 
الدالة 8 غير قابلة ف - عند د العدد ار 


محور الفواصل على المجال [1-:2-[. 


(الموضوع الثاني) 


تك x=‏ 
1. أ - الجملة: ( © .21:)2 + 3= ر هي تمثيل وسيطي للمستقيم (4). 
2-1-2 
yT‏ س ص 2 TTT‏ 
2 ر و ومنه (1-:2-:7)2 شماع نظي الستوي (09- 
ادلة الديكارتية للمستوي (9) هي: 0 =2+3 - .2x- 2y‏ 
- المعادلة الديكارتية للمستوي (0) هم ي e‏ =9 22 لبر ع 0 


2 
3 : 9 العلامة 
ای 2 0 5 0 و '/ 


ج 
سس سس دن 
0 ا 0 mE‏ 


التمرين الأول: (04 نقاط) ل ا 


5 7 = د‎ 
BEC 2 


ت 


0,25 
0,25 


03,5 | 25 | 


0,75 


تابع للإجابة الدموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 
اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي 


(تابع للموضوع الثاني) عناصر الإجابة 


| التمرين الثاني: (05 نقاط) 


. A=16(sin” 0- 1= (4icos0)” .1 


2" = 25110 - 06 62 ' = 251060 + 0 ومنه‎ | 
٠ 1 


3+i=206 2‏ 2 و ل لحرن 
3 قل معت 
,2 - و2 00 0 3 
7 - کے . المثلث 48٥‏ قائم في 4 
Zp 72,‏ 


ب - (رء - وz)‏ 362/. = 2-.2 ومنه € هي صورة 8 بالتشابه المباشر ك الذي 
مركزه 


4 
روهت ذل رارك + 


| 1. 0 :قدي الشكل وتمثيل الحدود | CU, ¢ o‏ 4 1و على حامل محور الفواصل _. 
: المتتالية (, 


) متزايدة ومتقاربة _ 
2 ا أجل كل عدد طبيعي 1 71 


. 0<, 5 : 


ب - لكل عدد طبيعى Uy 7 Uy, & «OU, + +16 - U, € ١‏ 0,5 
ش 0 ا 

ج ۔ - المتتالية 0 05 متزايدة على N‏ 0,5 

3. ا ا ,ب - 518 8 > -0>8. 0,75 

0,5 oes) e 

5 E Sg 


صفحة 4 من 5 


المدة: 04 ساعات ونصف 


ج- 0 =(8)£ تعني 2+,2= ر2 ومنه 1- 03-2533 
4C‏ = 85 والمثلث 480 قائم ومنه الرباعي 480€ مستطيل _ E‏ م 
4.- 0 ا هي الدائرة ذات القطر ا باستثناء 8.. 0,5 
التمر ين e‏ : )04 قاط 


04 
نقاط 


4 أ 


0 1 م 0 00 ا سي 1 


20م من أجل [3-:--[ ع × و 0 <(×)'ع من أجل ]مم+:3-] ع 0 
| الدالة. 8 متناقصة تماما على المجال [3- ل ومتزايدة | تماما على المجال ]0+ ;3 -[ 0,25 
جدول تغبرات الدالة يم . 00 


-(0)ع؛ 05 الكل [0 xe];‏ و7<0 )ع لكل ]مد xe[0;‏ ا 05 


= سم خش )1+( lim 1 f(x n‏ ؛ د lim‏ 0,5 
o‏ مم حير م سير 


2 E TTT 
له‎ e E 


-1; +o 
١ 0,5 . تليق مبرهة اقيم امتوسطة مرن‎ 1 


een: nata rmtana as amash ttt mann ااام ااا 0ك‎ 


1 ِ والشتل, € م کی وتا‎ (4 ZE 


ب - ون e e Ge“‏ ج 
2O 0‏ ب 0 00 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع امتحان البكالوريا دورة: 2015 


اختبار في مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي المدة: 04 ساعات ونصف 


تا ضوع الثاذ عنا : 
بع للموضوع الثاني صر الإجابة ما | مجو 
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